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Oppgave 1

1. Avgjer konvergens eller divergens av felgende rekker:

- 2 e 2(=1)m
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Hvilke rekker ovenfor tillater forandring fra 372, til 3°°, og
hvorfor?
2. Bevis at rekka Z (2(n +11)) — absolutt convergerer til fol e~ dz.

--3-Definer-hva -det- v1l st at-en rekke av funksjoner Y o> fo(z)
converegerer uniformt til en funksjon F'(z) pa en mengde X.

4. Betrakt rekka Z( ,‘) . Vis at den konvergerer punktvist i R
n=0

til en funksjon f(z). Bevis at konvergens er ikke uniformt i

hele R, men er unifort i hvert intervallet [—a, a. E1 funksjonen

f(z) kontinuerlig i R?



Oppgave 11
La F(z,y,z) = 2°%e¥ — log(yz) + % ogla Y2 veere flaten definert ved
ligningen F'(z,y, z) = 0. Betrakt punkter a = (0,1,1), b= (1,1,1).
1. Beregn differensialet d,F' som en linezr avbildning R® — R!.

2. Bekreft at a € ¥2. Finn ligningen til tangentplanet T,5? til
flaten £2 i punktet a.

3. Bekreft at b ¢ 2. Skriv ligningen til linja [ gjennom punkter
a og b. Finn ligningen til planet II som passerer gjennom linja
I og er ortogonal til tangentplanet T, 2.

4. La G : R' — R® veere avbildning ¢ + (t,—t,—t) og H =
FoG : R — R! vaere den sammensatte funksjonen (hvor
F :R® — R! er som i oppgave 1 ovenfor). Beregn H’(t) ved
bruk av flervariabel kjerneregelen.

Oppgave 111
 Betrakt fﬁnksjonen flz,y) = ¥ — 4y(1 + sin(z — y)) ~ 2.
1. Beregn den andre ordnes Taylors polynom ps(z, y) i origo (0, 0).

. ° . . a€ 2
2. Bruk den til & beregne grenseverdien ( 1)111% ) fu;%::ﬁ £,
z,y)— 0,0 !

Oppgave IV
Betrakt funksjoner f(z,y) = z+2y og g(z,y) = (2 +y+1)2+2(y -
z + 1) pé planet R2.

1. Finn og Klassifiser alle-kritiske-punkter til f(z,y). Har f(z,y)
globale maksima eller minima i R2?

2. Hva slags kurven pé planet er gitt ved ligningen g(z,y) = 47
Er mengde X = {(z,y) € R?: g(z,y) < 4} kompakt?

3. Finn globale maksimumspunkter of globale minimumspunkter
til funksjonen f(z,y) i mengde X.



