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Oppgave 1
. Avgjor konvergens eller divergens av fglgende rekker:

® (1) *. 9 = Cos T
@'Zn—l—Q “‘Zn_;.gn m.Z~————-—-«»-n3/2+(_l)n.

n==0 n==l n==2

Vil konvergens bytte hvis rekkene er forandret til rekkene med
5> , og hvorfor?

oG
. Bevis at rekka Zo Fvﬂ%l@“ﬁ? absolutt convergerer til fel cos 2° dx.

. Er det mulig at rekke av funksjoner ¥ .- | f,(x) absolutt kon-
vergerer, men " del” rekka > ) fan(z) divergerer?

o0
. Betrakt rekka 3" sinZ;. Vis at den konvergerer punktvist i

n=0
(=2,2) til en funksjon f(z). Er f(z) kontinuerlig i (—2,2)7
Bevis at konvergens er ikke uniformt, men er unifort i intervallet
=2+ ¢,2 — ¢ for hver € € {0,1).



Oppgave 11

La F(z,y, z) = cos W—g +e*~3t3e—1 oo 1a 32 veere flaten definert ved
T

ligningen F'(z,y, z) = 0. Betrakt kurven ¢! = {(t,#*,¢*} : t € R}.
1. Bekreft at a = (—1,~1,1) € £% Beregn differensialet d, F som
en linesr avbildning R® — R
2. Finn ligningen til normallinjen N,3? il flaten 2 i punktet a.

3. Beregn punktet b = £' 1 X2 hvor linja ¢! krysser flaten £2,
Skriv ligningen til tangentlinja Ty €' til £ i punktet b.

4. Beregn distansen d = dist(N,X2, Tu!') og finn ligningen til linja
kryssende linjene N,%.2 og Tp¢', som er ortogonale til begge
linjene.

Oppgave 111

Betrakt funksjonen F(z,y) = f(g(z,y), h(z,y}), hvor funksjonene
g, her glz,y) = (14+2)e?*, h{z,y) = cos(2y—z) ogom f = f(u,v)
vet viat £(1,1) = ~1, fu(1,1) =1, fu(1,1) = —2.

1. Ved bruk av flerevariabel kjerneregelen beregn F,(0,0) og F,(0,0).

2. Beregn den forste ordnes Taylors polynom py(z,y) til Fz,y) i
origo {0,0) og bruk den til & beregne grenseverdien

(y — z)(1 + Flx,y)) + 2zy
(z,y)—(0,0) x2 + 12 ’

Oppgave IV

Betrakt funksjonen f(z,y) = z? — z + ¥* + 2 pa planet R®.

1. Finn og klassifiser alle kritiske punkter til f(z,y). Har f(z,y)
globale maksima eller minima i R*?

2. Tegn mengde X = {|z|+ly| < 1}. Er den kompakt og hvorfor?

3. Finn globale maksimumspunkter of globale minimumspunkter
til funksjonen f(z,y) i mengde X.



