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a) Finn alle lesninger av ligningssystemet

M{A) =] 0 1-2 1

véere gitt. Vis at rangen til denne matrisen ikke er den maksimale ndr 4 = 2, og bestem
rangen til M(¢2). Finn ogsi alle losninger av higningssystemet

M(2)X =0.

II

a) Forklar kort begrepene basis og dimensjon. Gjor i denne forbindelse ogsi rede for
begrepene linecer avhengighet og uavhengighet samt spennet til en samling vektorer.

byLa A=1{v,,v,,...,v, } vare en basis for ct vektorrom V. Bevis, ut fra defmisjonene

under a), at enhver vektor ve ¥ kan uttrykkes som
V=XV, X, v, b, v

der koordinatvektoren X = {x,,X,...., X, ) er entvdig bestemt av v.
) Visat v, = (LLD), v, =(1,0,1), v, =(0,1,1) danner basis for R*, og finn koordinatene

til v = (1,0,0) med hensyn til denne basisen.

11

La a vaere en fast vektor i R° ogla 7: R* — R’ vere definert ved

7(x)=axx  (altsd :kryssproduktet)



a) Pavis at T er en liner operator, og beskriv kjernen og bildet til T

b) Finn det karakteristiske polynomet til 7, og bestem eventuelle reelle cgenverdier.

v
La ¥ vaere mengden av alle reelle funksjoner pd formen
f(x)=acosx+bsinx

a) Pavis at V er et vektorrom, og at f = {cosx,sin x} er en basis for V. Hvaer dimensjonen til
V?

byLa D:V — ¥V vere definert ved

Df = f*  (derivert)

Pavis at D er en linezer operator pa ¥, og finn matrisen til D med hensyn pé basisen B
¢} La operatoren 4 vaere gitt ved

A=D"+1

der / er identitetsoperatoren. Bestem rangen til 4.

Lykke til!



