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I dette oppgavesettetteller oppgavenei til 4 like mye.

OppgaveI a) Forniuler teoremetfor v-adahelhvttei dobbeltintegraler,Husk ti spesifisereunder hvilke betingelser
teoremet gjelder -

b) L i I) va i i p ti dit I logr immi t i k2 mcd hjotut] i punkrcut ( ~ E) (0 -~ ~ ) og (0 01 Tc l,n
opp oinrddet I) og beregudobbeluntegralet

I i~: yj) eos(2v —

Oppgave2 La 8 være en flate parametrisertved

v = (a ± t2) eos(s)

g = (e. t2)sin(s) (s.t) E~~O2K) v (0, bJ

hvor (1 og Li er positive konstanter.

a) Enn enkartesiskliguing for 8. dvs en funksjon f(v. g, v) slik at fi-aten er bestemtav f(a, g, v) = 0.
samt vanasjousomriiclefor v, g og v. Skissersä flaten og beskriv betydningenav paranietreneti

og Li.

b) La ti i og antaLi> i. Vis at Ser glatt i punktet g = (~, ~, i). [inn taugentplanet til 8 i g

ved it ta utgangspunkti parantetrisermgen.

c) kino en formel for arealet av 8 ved 4 benytte flateintegrasjon.Formelenvil avhengeav ti og Li. (Flint:
Subsritusjonmed bvperbolskefunksjonerer nyt.tig her.)

fl) La T være et oniratle i rommet med rand UT. Anta at 1’ og [YT oppfvller betingelsenei Gauss
teoreni. Vis at volmr,et a\- 1’ kan beregnesi-ed folgendeflateintegra.l

V=jJE-dS

hvor F(v. :ti, v) = ve, — ge
0

-

e) La T nereornr,Tdet bestemtav 5 og planenev = 0 og v = Li. Beregnvoluttiet av T.

Oppgave3 La 5 være omradet i plariet mellom sirkelen med radius 2 og kvaderatetmed hjorner i ponktene
(i, i), (--1, 1), (—L —i) og (i.,— 1).

a) Fine et vektorfelt i plaoetsom er slik at V = I -

b) Vis at arealetav 5 kan skrives som

A= / Enda
i ba

hvor ri er euhetsnormahn til US sete peker ut av 8 og bruk dennelornielen til li heregne4-

e) La G ‘-ærei-ektorfeltet

G(v,y) = v2~v..2~

La C~væreei’ vilkarlig enkel lukket glatt kurve G i 8 som er orientert imot klokka - Vis at

I G-ds=2v
Je



oppgave4 La V værevektorromniet av kontinuerlige funksjoner pA intervallet [—i. i] med indreprodukt definert
ved -i

f(v)q(v)àv

og la kl: være lii iderrommetspent ut av 8 = (et, e~ } -

a) Vis at 8 er en basisfor W og bruk Gram-Sehinidttil il gemerereen orthogonalbasis.

b) kino denbestetiloterming til funksjoneri e
2~

i l~V-


